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ΘΕΜΑ Α  

A1) Αν το 𝜌 είναι ρίζα του πολυωνύμου 𝛱(𝑥), αποδείξτε ότι ο 𝑥 − 𝜌 είναι παράγοντας του 

𝛱(𝑥), και αντίστροφα.  

(5 μονάδες) 

A2) Αποδείξτε ότι 𝜎𝜐𝜈2𝑥 =
1

1+𝜀𝜑2𝑥
. 

(5 μονάδες) 

A3) Το 𝜂𝜇 (361𝜋 +
𝜋

6
) είναι ίσο με: 

α) 
1

2
 

β) −
1

2
 

γ) 
√3

2
 

δ) −
√3

2
 

ε) Κανένα από τα προηγούμενα. 

Επιλέξτε την σωστή απάντηση. 

(5 μονάδες) 
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A4) Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις με Σωστό ή Λάθος: 

α) Το 𝑥 − 1 είναι παράγοντας του 𝛱(𝑥) = 𝑥99 + 𝑥98 +⋯+ 𝑥 − 99. 

β) Το υπόλοιπο από τη διαίρεση ενός 𝛱(𝑥), βαθμού 𝑣 ≥ 2 με το 𝑥2 + 𝛼𝑥 + 𝛽, αφήνει 

υπόλοιπο της μορφής 𝜆𝑥 + 𝜇. 

γ) Υπάρχει γωνία 𝜑, όπου 𝜂𝜇𝜑 + 𝜎𝜐𝜈𝜑 = 2. 

δ) Στο 4ο τεταρτημόριο ισχύει ότι: 𝜂𝜇𝜑 < 𝜎𝜐𝜈𝜑. 

ε) Αν 𝛱(𝑥) ≠ 0 για κάθε 𝑥 ∈ ℝ, τότε 𝛱(𝑥) > 0 για όλα τα 𝑥 ∈ ℝ ή το 𝛱(𝑥) < 0 για 

όλα τα 𝑥 ∈ ℝ. 

(10 μονάδες) 

ΘΕΜΑ Β 

Δίνεται το πολυώνυμο 𝑃(𝑥) = 2𝑥3 − 3𝑥2 + 3𝑥 − 2 

B1) Να δείξετε ότι το πολυώνυμο 𝑥 − 1 είναι παράγοντας του 𝑃(𝑥) και να γράψετε την 

ταυτότητα της διαίρεσης 𝑃(𝑥) ∶ (𝑥 − 1) 

(8 μονάδες) 

Β2) Να λυθεί η ανίσωση 𝑃(𝑥) ≤ 0 

(9 μονάδες) 

B3) Να λυθεί η εξίσωση (2 ∙ 𝜂𝜇𝑥 + 1) ∙ (2𝜂𝜇3𝑥 − 3𝜂𝜇2𝑥 + 3𝜂𝜇𝑥 − 2) = 0. 

(8 μονάδες) 
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ΘΕΜΑ Γ   

Δίνεται το 𝛱(𝑥) = 𝑥3 + 𝛼2𝑥2 + 𝛽𝑥 + 𝛾, που έχει παράγοντα το 𝑥2 − 1. 

Γ1) Αποδείξτε ότι 𝛽 = −1 και 𝛾 ≤ 0. 

(9 μονάδες) 

Γ2) Αποδείξτε ότι το 𝑥 − 2 δεν είναι παράγοντας του 𝛱(𝑥). 

(8 μονάδες)  

Γ3) Αν η διαίρεση με το 𝑥2 − 4 αφήνει υπόλοιπο το 3𝑥 + 5, βρείτε τα 𝛼 και 𝛾. 

(8 μονάδες) 

 

ΘΕΜΑ Δ 

Δίνεται το 𝛱(𝑥) = 𝑥3 + 𝛼𝑥 + 𝛽 με 𝛽 ≠ 0. 

Δ1) Αν 𝛱(𝛱(0)) = 𝛽3 + 2𝛽 και το 𝛱(𝛱(1)) = 𝛽, βρείτε τα 𝛼 και 𝛽. 

(9 μονάδες) 

Δ2) Αν 𝛼 = 1 και 𝛽 = −2: 

α) Αποδείξτε ότι το 𝑄(𝑥) = (𝑥 − 1)𝛱(𝑥) είναι μεγαλύτερο ή ίσο με το 0, για κάθε 𝑥 ∈

ℝ.  

(8 μονάδες) 

β) Λύστε την εξίσωση 𝛱(𝑥2 − 3) = 0. 

(8 μονάδες) 

 


